Savoir Fle. 5: Inéquations et tableaux de signes

FEntrainement 1

1) Résoudre les inéquations suivantes, sur I’ensemble de définition donné :
a) 2e%%2_-1>0 surR b) 4+3lnx<7 pourx>0 c) 2e¥—5<3 surR

2) Déterminer le tableau de signe des fonctions suivantes :

a) f(x) =In(2x —4) pour Df =]2; +oo[ b) g =2-In(1+x) sur Dy =] —1;+oo[

n
3) On donne w,, = 100 X (g) . Déterminer le rang a partir duquelona w,, < 1.

Entrainement 2

1) Résoudre les inéquations suivantes, sur I'ensemble de définition donné :

a) m7x+420 sur D =]0; +oof b) 3-01le¥* <2 surR ) In(4—2x)<—1 pourx <2

2) Déterminer le tableau de signe des fonctions suivantes :

a) f(x) =—3xIn(3 —x) pour Dy =] — ;3] b) h(x) = %e3‘x —3 sur R

3) Résoudredans N: 30+ 2 x 4™ > 30000

Entrainement 3

1) Résoudre les inéquations suivantes, sur I’ensemble de définition donné :

a) 1—e* % >0 sur R b) 3¢2* —=5>1 surR ¢) 5—4Inx <2 pourx>0

2) Déterminer le tableau de signe des fonctions suivantes :

a) f(x) =In(3—x) sur[-3;3] b) g(x) =In2—-1In(1—x) sur Dy =] — ;1]

3) Soit la suite a,, = 2 X 3™ — 680. A partir de quel rang a-t-on a,, > 12 000 ?

Entrainement 4

1) Résoudre les inéquations suivantes, sur I’ensemble de définition donné :
a) 5—Inx >3 sur D =]0; 4+ b) 15—e**2 <10 surR ) e372* -1 <0 sur R

2) Déterminer le tableau de signe des fonctions suivantes :

a) h(x) =In(5— 2x) sur[0;2,5] b) k(x)= %(lnx —1) pourx >0

3) Résoudredans N: 10 x 0,9™ + 250 < 252




Entrainement 5

1) Résoudre les inéquations suivantes, sur I’ensemble de définition donné :
2e¥*-1
3

<1 surR g2—e ™™ <0 sur [-1;1]

a) 2—In(1+x) =0 pourx>-—1 b)

2) Déterminer le tableau de signe des fonctions suivantes :

a) ¢(x)=2+In(2x —4) sur]2;5] b) f(x)=xIn(4—x?) avec Dy =] —2;2[

n
3) La suite (u,) de terme général u,, = 102 — 48 X (%) est une suite croissante. A partir de quel rang passe-

t-elle le seuil de 100 ?



GCorrections Savoir Fle.5

Gorrigé Fntrainement 1

1)a) 2e%°*2-1>0 b) 4+3lnx<7 c) 2e*-5<3
& e05x-231 & 3lnx <3 & 2e°<8

z © Inx<1 e e <4
And 0,5x—221n(5) & x <e maison doit avoir x > 0 & x<In4
& 05x=>2-1In2 S =]0; e]
& x=24—-2In2 S = ]|—oo;In4|
S=[4-2In2;+oo]

2) fx) 20 & In2x—4)=>20 2x—4=>1 gx)=20 e 2-In(1+x)=0
- x>2 © Inx+1)<2 o x+1<e?
z o x<e’-1
5
x| 2 2 oo x| -1 e? —1 +oo
feG) il - 0 + g(x) [l + 0 _

3) w, =1 & 100 x (g)n <le (g)n Sﬁ o ln((%)n) < ln(ﬁ) & nln(g) < ln(ﬁ)
ln(l 0)

ln(

B
.

Or hllr(lg) ~ 20,6 donc: m =21 apartirdurang21

(=)

et ln(§)<0 donc & n >

ey
N—|

ul]

Corrigée Fntrainement 2

1) a) lnTx+420 b) 3—0,1Ze_x3<2 c) ln(4—21x)<—1 © 4-2x<e’l
& Inx>—-4x%x2 © e >0 © —2x<--4
e x=e8 & e*>10 & x>2—-—= mais on doit avoir x < 2
o x>1In10 ze
S=[e‘8;+00[ 1
S=]ln10,+00[ DoncS=]2—Z;2[

1 o _
563"—320(:) e3*>6

< 3—x>ln6 © 3—-In6=>x

2) Pour f, il faut faire un tableau de signe, et donc déterminerle | p(x) >0
signede In(3 — x)
In3-x)20¢e 3—x=21>=> x<2

X —0 3-1In6 +o00
* — 0 2 3 h(x) + 0 -
—3x + 0 - | -
In(3 — x) + | 4+ 0 - [l
f(x) + 0 - 0 + [|

3) 30+2%x4">30000 & 4™ > 14985 © In(4™") >1n14985 & nIln4>1n14985 orln4 >0

In14 985 In14985
avec = 6,9 DoncdansN: n>7

donc n >



Gorrigé Fntrainement 3

1)a) 1—e¥ >0 © ¥ *<l1 e x2—4<0 6o x(<4 o —2<x<2> §S=[-2;2]

b) 3% -5>1 & e*>% e 2x>h2 & x> 5 §=]2% 4o

3 3
c)5-4hhx<2 & —41nx£—3(:>1nx2% & x>er = S=[e1;+00[

2) nB-x)20e 3—-x=>21e x<2 gx)=20 e In2-In(1—-x)=0
© In22n(l—x) © 221-x © x=>-1
X -3 2 3
£ | x |—o -1 1

9(x) - 0 +

3)a,=>12000 & 2x3"—-6802>12000 & 2x3">12680 & 3" > 6340

In 6340 In 6340
— =797

< In(3") >1n6340 & nln3>In6340 © n> 3 O T

Donc,dansN: m =8 apartirdurang8

Corrige Fntrainement 4
1)a) 5—lnx>3©Inx <2 o x <e? maisondoit avoir x > 0 DoncS = ]0; e?]

b) 15— <10 e*?>5o0x+2>In5©x>In5-2 = S=]In5—2;+0[

ged-1<0 e <l e 3-2x<hle 3-2x<0 & x>§ = S=E;+°°[

2)f(x)=0 & In(5-2x)=0 k(x) 20 © Inx—120 © Inx=>1
o x = —e
©5-2x>21 6 2x<4ox<2
X 0 2 2,5 X 0 e +oo
h(x) + 0 — [ k(x) ||| - 0 +

Ino0,2
In 0,9

3) 10x09"+250< 252 10%x09"<2 & 09"<0,2 © nln0,2<In09 © n>

In02 _ 15,3 Donc,dansN: n = 16
In0,9



Corrige Fntrainement 5

1)a) 2—In(1+x)=0

o In(x+1)<2

e x+1<e?

o x<e? -1 maisx> -1

S=]-1e2-1]

2)a) p(x)=20 < 2+In(2x—4)=0

© In2x—4)>-2 © 2x—4>e?
-2

S x 2 4(:>xzi+2
2e2
2 1 +2 5
x —
2e?
) | Il - 0 +

2e*-1

b) <1 0 2—e <0
3 _
& 205 -1<3 e e ™22
oeX<? & —4x >1n2
©x<In2 (:)xg—mTz avec —m722—0,17
§ =]—;In2] Donc sur [—1; 1] S=[—1;—lnTz]
b) Pour f, il faut faire un tableau de signe, donc connaitre le
signe du logarithme
In4-x?)>0 & 4-x*>1 & x*<3
e —V3<x<+3
X -2 V3 0 V3 2
x - | - 0 + | +
In(4—x2) ||| -0 + | 4+ 0 - |
f(x) /@I + 0 —-— 0 + 0 — [

3) (u,) est croissante donc on cherche u,, = 100

102 — 48 x (%)n >100 & 102 — 100 > 48 x (%)n o (1)n <Z o nhn (%) <In (i)

In24
& nln2<-In24 & n= 2

2

In 24
In2

24

~ 4,6 Donc m =5 apartirdurang5




