Gorrections Savoir Fi. 6

Corrigé Fxercice 19

1) a. 2<D<3

1 1 Inx+1+Inx 2lnx+1
b. G(x)=—(nx+1)+Inxx-—= =
X X x X
= ( est bien une primitive de g

= g(x)
c¢.D= ffg(x)dx = [In(x)[In(x) + 1]]3 =3 x (In3 +1) donc D =2,3

2)a. Ona:A = f_31(g(x) — f(x))dx = f_31(4x + 6 — 2x%)dx

343
b. On obtient: 4 = [Zx2 + 6x — %] = %
-1

3) a.f'(x) =—2e72+1 ert f""(x) =+4e ?* donc f"(x) > 0 et f est convexe, donc la courbe de f
est au-dessus de ses tangentes.
En particulier C; est toujours au-dessus de 7" pour x > 0 , en particulier pour x € [0; 1]

b. A= [(F0) = (=x+ 1) dx = /(™ +2x = 1)dx = [~ + x2 —x]

(it o) (-t -0) bt taned

1
0
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- . s . 1
La zone 1 est la moitié du carré de c6té 1, d'aire A4 = 2

L’aire de la zone 2 est I'aire entre la courbe de x2, I’axe des abscisses et les droites d’équation x = 0 et x = 1,
elle est donnée par l'intégrale :
v B 1 1
cﬂz :fo (x )dx= I?]Ozg—ozg

L’aire de la zone 3 est donnée par: A3 = % — A, = % — % = %
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a.g'(x) =—-10e™*+10(—x — 1)(—e ™) = (=10 4+ 10x + 10)e™ = 10xe™ = f(x)
Donc g est une primitive de f sur [1; 8].

b. La fonction f est strictement positive sur [1; 8] donc I'aire de la partie hachurée est :
8
A= f f)dx =g(8) —g(1) = (10(-8—1)e™8) — (10(—1 — 1)e~) = 20e~1 — 90e~8
1
Onaalors M = 300 + 50 X A = 300 + 50(20e~! — 90e~%)

Soit M =~ 666,37
Le montant du devis de I'artiste est de 666,37 €



