Corrections Savoir Vps. 7

Corrigé Exercice 12

1)a.OnaE4)(_21)et§(g) oncalcule CA.CB=—-1X4+2X2=—-4+4=0

Les vecteurs CA et CB sont orthogonaux, donc le triangle ABC a un angle droit en C : il y est bien rectangle

b.Onaﬁ@)etﬁ(fS) on calcule ﬁ.ﬁ=3x3+2x(—5) =9-10=-1

Les vecteurs FE et CB ne sont pas orthogonaux, donc les droites (FE) et (DE) ne sont pas perpendiculaires

2) a.W’:Eﬁ—Eﬁ:Eﬁﬁﬁ:@ﬁ) etﬁ=ﬁ+ﬁ=—ﬁ+F_G)=(_1)
2 2 2 2 2 2 1

b. Dans le triangle EF G, la hauteur issue de F doit étre perpendiculaire a (EG)

On calcule FM.EG = % x (1) + ; X1=-— z +§ =0 Lesvecteurs FM et EG sont orthogonaux, donc on a
(FM) L (EG) et, dans le triangle EFG, la droite (FM) est bien la hauteur issue de F.
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c. R = GF + FF = 1FE - F = (
-1

) et = GF + 7B = ~FC + 2FE + 37C = 3FE + 170 -

-2 =2 1.3 1 _3
Oncalcule GK.GM ==X=-—==~

2 2 2 4
triangle KGM n’est pas rectangle en G

— % = i +0 Lesvecteurs GK et GM ne sont pas orthogonaux, donc le

d. On a W:ﬁ+ﬁ+m=§ﬁ—ﬁ+§ﬁ+§ﬁ=%ﬁ+%F_G’+§ﬁE’+§F_G’=2F_G’=((2))

Et comme FE (é) , on calcule PM.FE=0x1+2Xx0=0 Lesvecteurs PM et FE sont orthogonaux, donc

les droites (EF) et (PM) sont perpendiculaires

1) MP = (:g) et MS = (_39) On calcule MP.MS = —18 + 18 = 0

MPet MS sont orthogonaux, donc le triangle MPS est bien rectangle en M
3

Z)dans(A,ﬁ,ﬁ)onaS_’T=<2> Et UW = UB + BA + AW = —24B + 2AC + BA + BC
2

= —3AB + 2AC + BA + AC = —4AB + 3AC
ST.UW = —4 x % +3x2=-6+6=0 Lesvecteurs ST et UW sont orthogonaux, donc (ST) L (UW)
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1)a)ﬁ=m+ﬁ+37=—§E+E+§R=§E+E
- 2
= (13

BM =BC +CD + DM = AD — DC + xDC = (-1 + x)DC + AD
= (-1+x)AB + AD

3
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b) Onal_j.m’z1(x—1)+§><1=x—1+§=x—

ulw

Les droites (I]J) et (BM) sont perpendiculaires quand ﬁﬁw’ =0 © x-— E =0 & x= %

2) Il faut montrer que AT et RBsont orthogonaux, donc que AT.RB = 0

C
Une des fagons, c’est de donner les coordonnées dans la base (E, R)
1 == 1
A0; 0); R(0;3) ; B(1; 0) OnaalorsRE (1; —2)
EtAT = AS + ST =<AB +-SC =-AB +-SA+~AC
2 2 2 2 2 R T
=2AB +1BA +14C = 4B + *AC Donc 4T (3;3)
2 4 2 4 2 4’2

Alors AT.RB = 1x%—%x%= 0
On a bien (AT) et (RB) qui sont perpendiculaires, (AT) est la hauteur issue A

de A du triangle ARB.

3)a. AB.AD = 0 ! c’est un carré, on a (AB) L (AD)!

b. K_C’=E4’+E+B_C’=—%ﬁ+ﬁ+ﬁ=%ﬁ+ﬁ CQFD
etﬁ=ﬁ+ﬁ+ﬁ=—ﬁ+ﬁ+zﬁzﬁ—iﬁ CQFD

¢. KC.DL = (1E+ﬁ).(ﬁ—lﬁ) — 2AB? — L4B.AD + AD.AB — ~AD?
4 4 4 16 4
Or AB.AD = 0 donc KC.DL = %ABZ —iADZ mais comme ABCD est un carré, AB? = AD?

Donc KC.DL = 0 les vecteurs sont orthogonauy, et les droites (KC) et (DL) sont perpendiculaires



