1% sujet: CORRECTIONS

Corrigé Exercice 1

1. Les droites (Al) et (KH) ne sont pas paralléles car elles ne sont méme pas coplanaires : en effet, par
exemple, le point A n’appartient pas au plan (KIH)
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b. I—j AC — AE = les 3 vecteurs sont bien coplanaires

NIR NP
N | =

1

3. a. Le plan (IJA) passe par le point A(0; 0; 0) est a pour vecteurs directeurs Al G, 0; 1) etﬁ (E;%; —1)
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Les vecteurs directeurs ne sont pas colinéaires, donc les droites d; et d, ne sont pas paralleles

Corrigé Exercice 2

1. u; = 0,75 %900 + 12 = 687 et u, = 0,75 X 687 + 12 = 527,25, soit environ 527 adhérents au 1° mars
2017.

2. a.0na: v, = Uy —48=0,75u,, + 12 — 48 = 0,75(v, + 48) — 36 = 0,75v,, + 36 — 36 = 0,75v,.
Vp+1 = 0,75v, pout tout n donc (v,,) est une suite géométrique de raison 0,75.

b. vy =uy, —48 =852 doncv, =852 % 0,75".
c. Ona:u, = v, +48 doncu, =852 x 0,75" + 48.

3. On cherche n tel que u, < 100. A la calculatrice, on trouve ug ~ 112 et u;q ~ 96
Onadonc u, < 100 pour n = 10 :la présidente démissionnera donc au bout de 10 mois.

4.0na lim 0,75" = 0 car 0,75 €] — 1; 1[ donc, par somme de limites, lim 852 x 0,75™ + 48 = 48

n—-oo n—->0oo

Au bout d’'un temps assez long, le nombre d’adhérents va se stabiliser autour de 48 adhérents



Corrigé Exercice 3

Partie A
l.a.f'(-3)=0 b. f(0) =2etf'(0) =-3.

2af'x)=1xe ™+ x+b)x(—e*) =1 —-—x—b)e™

b.f(0)=2 a+0+b)e°=2 < a+b=2

et f'(0)=-3 < (1-0-b)e®=-3 & 1—-b=-3 = Onabienlesysteme {1a—+bb—=_23
a+b=2 a+b=2 a+4=2 a=2—4=—2 o .
c'{1—b=—3 {1+3=b { b=4 @{ b= 4 = f(x)=-2+(x+4)e

Partie B

1. D’aprés la question (1a)ona f'(x)=(1—x—b)e*=(1—-x—4)e™* =(—x—3)e”™
(Vous pouvez aussi dériver la fonction donnée sans les a et b
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2. La fonction f est continue et strictement décroissante sur [—3;3 Javec f(—3) = 18 > 0et f(3) = —1,7 <
0. Donc, d’aprés le théoréme des valeurs intermédiaires, I'équation f(x) = 0 admet une unique solution «
sur [—3; 3]

Valeur approchée a 0,01 pres par défaut : a =~ 0,89 car f£(0,89) = 0,008 > 0 et £(0,90) ~ —0,008 < 0

Corrigé Exercice 4
Question 1. Réponse c. f'(0) = 15 car (AB) tangente a Cy est de coefficient directeur 15

Question 2. Réponse a.a = 10eth =5carona f(0) =5 donc (ax0+hb)e® =5 < b=5
et f(-0,5)=0 & (=05a+5)e %> =0
comme |'exponentielle est strictement positive, & —0,5a+5=0 & a = —% =10

Question 3 : Réponse b. M,(11; —9; —22) résolution du systeme pourt =5
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Question 4 : Réponse d. confondues : Les vecteurs directeurs sont AB ( 2 > etu <—3>
, 4 -6
Ona AB = — gﬂ’ ils sont donc colinéaires, les droites sont paralléles.
Mais on remarque que B € D' (pour t = 1) Donc avec un point commun, les droites sont confondues



