Savoirs Fle. 1 : Propriétés de I’exponentielle

Exercice 1 : Applications des formules

a4_ 1

el

1) Inverse e~

e Transformer I’exponentielle en inverse :

a) el b) e~3% c) e** d) e™*1
e Transformer l'inverse en exponentielle simple :
L1 . 1 1

2) Produits et quotients eA*B =edxeB et et B=%Z

e Transformer I’exponentielle en produit ou quotient :

a) e3x+2 b) pl-3x X% +x d) ex—3x2

c) e

e Transformer le produit/quotient en exponentielle simple :

) . er . 2_4 ) ex—3
h) e*xe )] - ) e txes* k) .
3) Puissances e™ = (e4)"
e Transformer |’exponentielle en puissance :
2 —
a) er b) eBx C) e 3 d) e 3x+3
e Transformer la puissance en exponentielle simple :
2
1
x\5 H x+23)3 H x\2
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Exercice 2 : Tout mélangé
Simplifier au mieux les expressions suivantes.
5 2 ex+2
E=e>xe~ F=— G=e*Xxe H
e—4— ex+2 1 x
I = (63)_2 ] = e—X K = el—x Xe
2
. e2x+ex . 2x—1 —3x42 . e—3x +x+1
M=— N=e X e P prT

Un peu plus...

e Exponentielle = inverse :

9) e—Z f) e * g) el—Zx

® Inverse = exponentielle :

1
eX+2

1
) 23 m) n) 2—0,5x+1

e Exponentielle = produit/ quotient
e) etx—1 f) ex2+2 g) el—x

e Produit/quotient = exponentielle

X

|) eXe2x m) n) eXt2p3-x

2
e2x

e Exponentielle = puissance

e) e—3x f) eO,Sx2 C) e2x+4

® Puissance = exponentielle

™ m) (™) n) (™)

X ,x—1

=ere

L = (ex)3e—4-x

Un peu plus...
e3* x et
ex—3

B = (2e¥)3 xe™3*

e—4x

C= (e2-3%)2




Exercice 3 : Développement et factorisation

1) Développer :

f(x) =e*(3e™ + e3%) gx)=(*+1)(e*-1)

h(x) = (e*+e )2 —e*(e*+e3) i(x)=(*+1)?%2—(e*—1)?

2) Transformer en puissances, puis factoriser:  E = e?* + 3e*

F = 4e%* 4+ 4e* +1 G =e**-1 H = xe* — e3*

Un peu plus...

1) Développer :
Jjx) = (e¥ +e7)? — (e* —e™)?
k(x) = (e*—e™™)(e?* +e* +1)
2) Factoriser :

a(x) = 2e™3% —e™2%

b(x) = x%e* — 3xe?*

Exercice 4 : Démonstrations d’égalités

X 2
1)a.Ondonne A = xe ¥ et B = (x + 1)e”z. Montrer que B2 —24 =% :1
e
b.On donne f(x) = e* + e?* et g(x) = e¥ —e™2*

tfjx et fGg() =(1+=) (> - 1)

Montrer que f(x) — g(x) =

Un peu plus...

X

1) Ondonne 4 =

Montrer que :

(L)z =e*(e*+e*-2)

A+1

1—eX

2) Montrer que, quel que soit

i 5 efte ™ _ etr+1 leréelx,ona:

2) Montrer que, quel que soit le réel x, ona: XX g2x_] ) :
1+e2*  eX4e™*
1-e¥  e~%-1

Exercice 5 : Avec dérivées

Un peu plus...

On définit pour tout réel x > 0, la fonction f par:

1
) =7 =5 (% +e™)
Montrer que, pour tout x > 0,

1 suivante :
L+ (F/(0)" =7 (e* +e7)?

gx)=0 e (e¥)?—4e* —

On définit pour x = 0 la fonction g par:
gx)=e*+e™*—4x—-2

Montrer qu’on a, pour tout x = 0, I’équivalence

1=0

Exercice 6 : Comment ¢a des suites?

La suite (a,,) est la suite arithmétique de premier terme a, = 2 et de raison %

Pour tout entier naturel n, on pose : b, = e~**. Démontrer que (b,,) est une suite géométrique.




