Savoir Ve. 6: Représentation
paramétrique d’'un plan

 Entrainement 1

1. On considére les points R(—1;—2;0), F(2;1,—1) et T(3; —1; —2).
Déterminer une représentation paramétrique du plan (RTF).

2. On considére un plan P dont une représentation paramétrique est :

x=3+t—t
P:iy=-3+2t t,t' eR
z=-=2t+t

a. Donner les coordonnées de deux points distincts du plan 2.
b. Donner les coordonnées de deux vecteurs directeurs du plan 2.

c. Le point S(—2; —3; 8) appartient-il au plan P ?

3
d. Soit (d) la droite passant par le point H(2; —1; 1) et de vecteur directeur a (—4).
—4
Montrer que (d) est incluse dans le plan P.

| Entrainement 2

1. On considere les points R(1;1; —1), F(1; —2,—2) et T(—1; 3; 4).
Déterminer une représentation paramétrique du plan (RTF).

2. On considére un plan P dont une représentation paramétrique est :

x=3t+t
P:iy=1-3t-2t t,t'€R
z=-2-t

a. Donner les coordonnées de deux points distincts du plan P.
b. Donner les coordonnées de deux vecteurs directeurs du plan P.

c. Le point S(1;2;5) appartient-il au plan P ?

2
d. Soit (d) la droite passant par le point H(—4; 6; —1) et de vecteur directeur a <—1).
-1
Montrer que (d) est incluse dans le plan P.

' Entrainement n°3

1. On considére les points K(1;1;1), L(—1;2,3) et M(4; —1; 2).
Déterminer une représentation paramétrique du plan (KLM).

2. On considere un plan P dont une représentation paramétrique est :
x=1—-t+3t
P:ijy==-2+t t,t' eR
z=4t—t'
a. Donner les coordonnées de deux points distincts du plan P.
b. Donner les coordonnées de deux vecteurs directeurs du plan P.

c. Le point S(—3; —3;5) appartient-il au plan P ?



GCorrections Savoir Ve. 6

| Corrige Entrainement n°1

-2
a pour représentation paramétrique :

3 4
1. Les vecteurs ﬁ( 3 ) et ﬁ( 1 ) forment une base du plan (RTF) et ce plan contient le point R donc il
1

x =—1+4+3t+4t’
(RTF) : {y=—-2+3t+t’' t,t' €ER
z=—t—2t'

2. a. Parexemple avect = t' = 0, on obtient le point A(3; —3;0).
Etavect = t’' = 1, on obtient le point B(3; —1; —1).

1 -1
b. On donne par exemple :17( 0 ) etﬁ( 2 )

-2 1
c. On résout le systéme :

—-3+4+2t'=-3 ©3t=-5
—2t+t' =38 t=—4
Le systeme n’a pas de solution donc S & P.

3+t—t'=-2 {t’:o

d. ¢ On montre d’abord que le point H est dans le plan P. Pour cela on résout :
3+t—t' =2 t'=1
{—3+2t’=—1@{t=0
—2t+t' =1 t=0
Le systeme a une solution donc H € P.

e On montre ensuite que les vecteurs i, ¥ et d sont coplanaires. Pour cela on résout :
t—t' =3 t'=-2
d=tu+t've 2t = -4 eit=1
—2t+t' =—4 =

Le systéme a une solution donc U, ¥ et d sont coplanaires.

e On conclut : ainsi, la droite (d) est incluse dans le plan P.



| Corrigé Entrainement n°2

0 -2
1. Les vecteurs RF (—3) et ﬁ( 2 ) forment une base du plan (RTF) et ce plan contient le point R donciil

-1 5
a pour représentation paramétrique :

x=1-2t
(RTF): jy =1-3t+2t’ t,t' eR
z=-1—-t+5t

2. a. Parexemple avect = t' = 0, on obtient le point A(0; 1; —2).
Etavect = t’' = 1, on obtient le point B(4; —4; —3).

3 1
b. On donne par exemple : U (—3) et v <—2>.

-1 0
c. On résout le systéme :

1-3t-2t' =2 {t' =22
—2—-t=5 t'=10
Le systeme n’a pas de solution donc S & P.

{3t+t'=1 {t=—7

d. ¢ On montre d’abord que le point H est dans le plan 2. Pour cela on résout :
3t+t' =—4 t=-1
{1—3t—2t’=6®{t’=—1
—2—-t=-1 t'=-1
Le systeme a une solution donc H € P.

. - - - .
e On montre ensuite que les vecteurs iU, ¥ et d sont coplanaires.
Pour cela on peut remarquer a vue d’ceil que :  — ¥ = @ (ou sinon on résout le systéme...)

Donc iU, ¥ et d sont coplanaires.

e Ainsi, la droite (d) est incluse dans le plan P.

| Corrigé Fntrainement n°3

1.0na:KL| 1 | etKM| -2
2 1

x=1-2t+ 3t
(KLM) a donc pour représentation paramétrique : (KLM) : jy =1+t — 2t t,t' eR
z=1+2t+1t

-1 3
2. a. Parexemple : A(1;—2;0) et B(2; —1;3) (pourt =t' = 1). b.Parexemple :ﬁ( 1 )etﬁ( 0 >

4 -1
—3=1-t+3t' (t=-1 t=-1
c. Onrésout le systtme: {—3 = -2+t 243t =-3{t =—3
5=4t—t' —4—t'=5 t=_9

Le systéme n’a pas de solution donc § & P.



