
Savoir Fi. 3 - Propriétés des intégrales 
 

 
Propriétés : ●  Relation de Chasles : 
 

       ∫ 𝑓(𝑡)𝑑𝑡
𝑏

𝑎
= ∫ 𝑓(𝑡)𝑑𝑡

𝑐

𝑎
+ ∫ 𝑓(𝑡)𝑑𝑡

𝑏

𝑐
    et      ∫ 𝑓(𝑡)𝑑𝑡

𝑎

𝑏
= −∫ 𝑓(𝑡)𝑑𝑡

𝑏

𝑎
 

 
 

●  Linéarité :  

                       ∫ (𝒇(𝒕) + 𝒈(𝒕))𝒅𝒕
𝒃

𝒂

= ∫ 𝒇(𝒕)𝒅𝒕
𝒃

𝒂

+ ∫ 𝒈(𝒕)𝒅𝒕
𝒃

𝒂

 

Et 

                      ∫ 𝒌 × 𝒇(𝒕)𝒅𝒕
𝒃

𝒂

= 𝒌 × ∫ 𝒇(𝒕)𝒅𝒕
𝒃

𝒂

 

 

 

●  Positivité : Pour 𝒂 ≤ 𝒃          𝑓(𝑡) ≥ 0   pour 𝑡 ∈ [𝑎; 𝑏] ⇒   ∫ 𝑓(𝑡)𝑑𝑡
𝑏

𝑎
≥ 0 

 

                                                      𝑓(𝑡) ≤ 0   pour 𝑡 ∈ [𝑎; 𝑏] ⇒   ∫ 𝑓(𝑡)𝑑𝑡
𝑏

𝑎

≤ 0 

 

𝑓(𝑡) ≤ 𝑔(𝑡) pour 𝑡 ∈ [𝑎; 𝑏] ⇒   ∫ 𝑓(𝑡)𝑑𝑡
𝑏

𝑎

≤ ∫ 𝑔(𝑡)𝑑𝑡
𝑏

𝑎

 

 

 
 

Applications classiques :   

1)  Soit 𝐼 = ∫
1

𝑒𝑥+1

1

0
𝑑𝑥  et  𝐽 = ∫

𝑒𝑥

𝑒𝑥+1

1

0
𝑑𝑥             a)  Calculer 𝐽              b)  Calculer 𝐼 + 𝐽    c)  En déduire 𝐼   

 

2) Soit 𝑓(𝑥) =
cos𝑥

𝑥2
  définie pour 𝑥 ≠ 0.  Encadrer : 𝐼 = ∫

cos 𝑥

𝑥2
 𝑑𝑥

𝜋
3

𝜋
6

 

    
 
 

Propriétés des intégrales - parité et périodicité 
 

Fonction paire Fonction impaire Fonction T-périodique 

Symétrie d’axe (𝑂𝑦) Symétrie de centre 𝑂 Translation de vecteur 𝑇⃗  (𝑇; 0) 

  
 

∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥
−𝑎

−𝑏

= ∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥
𝑏

𝑎

 ∫ 𝑔(𝑡)𝑑𝑡
−𝑎

−𝑏

= −∫ 𝑔(𝑡)𝑑𝑡
𝑏

𝑎

 ∫ ℎ(𝜃)𝑑𝜃
𝑏+𝑇

𝑎+𝑇

= ∫ ℎ(𝜃)𝑑𝜃
𝑏

𝑎

 

  

𝒞𝑓 

𝑎 𝑏 −𝑎 −𝑏 

𝒞𝑔 

𝑎 𝑏 

−𝑎 −𝑏 

𝒞ℎ 

𝑎 
𝑏 

𝑎 + 𝑇 

𝑏 + 𝑇 

a 

𝐶𝑓 

b 𝑐 

a 

𝐶𝑓 

b 

𝐶𝑔 


