Savoir $d. 3 : Tableaux de signes et inéquations

Entrainement n°1
1) Déterminer le tableau de signe : f(x) =—-2x*2+4x+6 gix)=x?>+2x—4
2) Résoudre les inéquations : a. x2+x—-5<0 b. —n2+6n<5

x2—-5x—6

3) Résoudre : <0
—2x2+4x+6

Entrainement n°2

1) Déterminer le tableau de signe : h(a) = —a? + 5a + 14 k(x) =x%—4x+ 4
2) Résoudre les inéquations : a. x2—-3<0 b. 9<3x(x+2)
3) Résoudre : (x—2)(—x?2+2x—-3)>0

Entrainement n°3

1
1) Déterminer le tableau de signe : T(x) = 2x®> —3x + 15 m(x) = Exz +x—4
2) Résoudre les inéquations : a. 2x2+x<6 b. x(1-2x)<-15
—a’*+2a+8

3) Résoudre :

a? + 4a




Corrigé Savoir 5d. 3

Corrigé Entrainement n°1

1) f(x)=-2x*+4x+6 gx) =x*>+2x—4 avec A=20
Ona.A=64\donc}9.61=—1et.x2=“3, . Onaxlz_z_\/z_oz—l—\/getxzz—1+\/§
Du signe de a a |'extérieur des racines, ici négatif 2

Du signe de a a I’extérieur des racines, ici positif

x —00 -1 3 +0oo
0 0 X —0o0 -1-+5 -1++5 +oo
x - + —
f(x) gx) + 0 — 0 +
2) a. —x>’+x—-5<0 Ona A=-19 b. n?+6n<5 & —n>+6n-5<0
De signe constant, celui de a, ici négatif Ona A=16 donc x; =1 et x, =5
Du signe de a a I'extérieur des racines, ici négatif
X —00 —+ 00
-n’+6n-5 - 0 + 0 -
S=R

S =]-00;1] U [5; +oo[

3) x2-5x-6

<0
—2x?2+4x+6
Pour x2—5x—6: A=49,0ona x; =6 et x, = —1 positif a I'extérieur des racines
Pour —2x2+4x+6: A=64,0na x; = —1 et x, = 3 négatif a I'extérieur des racines
x —00 -1 3 6 +o0
x*—5x—6 + 0 - | - 0 +
—2x*+4x+6 -0 + 0 - | -
Quotient -1 -1 + 0 -

Donc § =] —o0; —1[U] — 1;3[U |6; +oo[

Corrigé Entrainement n°2

1) h(a) = —a?+5a+ 14 k(x) =x%—4x +4
Ona A=81 donca;=—-2ceta,=7 Ona A=0 donc x, =2
Négatif a I’extérieur des racines De signe constant, celui de a, ici positif
a —00 -2 7 +0o0 X — 2 +oo

h(a) - 0 + 0 - k(x) + 0 +




2)a. x?—-3<0

Ona A=12 donc x; = —V/3 et x, =/3
Positif a I’extérieur des racines

b. 9<3x(x+2) & —3x2—-6x+9<0

Ona A =144 donc x;
Négatif a I’extérieur des racines

X —00 _\/§ \/§ +co X —00 -3 1 +oo
x2—3 + 0 - 0 + —3x%?—6x+9 - 0 + 0 -
S = [_@; @] S =]-o0; =3[ U]1; +oof
3) (x—2)(—x?>+2x-3)>0
Pour —x%*+2x—3: A=-8 x —® 2 oo
de signe constant, celui de a, ici négatif x =2 - 0 +
—x?+2x -3 - | -
Donc § =] — o0; 2[ Produit + 0 -
Corrigé Entrainement n°3
_ 2
Ona'A— 111 lui d ici positif Ona A=9 donc x; =2 et x, = —4
De signe constant, celui de a, ici positi Du signe de a a I'extérieur des racines, ici positif
X |=® 0o x | —oo —4 2 +o0
T (x) + m(x) + 0 — 0 +

2)a. 2x2+x <6 ©2x2+x—-6<0

Ona A=49 donc xlzget X, = —2

Du signe de a a I'extérieur des racines, ici positif

b. x(1-2x)<-15 & —2x2+x+15<0
Ona A=121 donc x; =—§ et x, =3
Du signe de a a I'extérieur des racines, ici négatif

x —00 -2 % +o0 x —0 —g 3 +o0
3x%+3x —18 + 0 — 0 + —2x%+x+15 - 0 + 0 -
3
§s=|-2;= 5
[ 2] S = ]—oo; _E[ UJ3; +oof
3) —a’+2a+8
a’+4a
Pour —a? +2a+8: A=36,0ona a; = —2 et a, =4 négatif a I'extérieur des racines
Pour a?+4a: A=16,0ona x; =0 et x, = —4 positif a 'extérieur des racines
a —00 —4 -2 0 4 +o0
—a*+2a+8 -1 -0 4+ ] 4+ 0 -
a? + 4a + 0 - | -0 + | +
Quotient -1 + 0 -] + 0 -

Donc S =] —4; —2] U]0; 4]




