Corrections Savoir Vps. 6

Corrigé Exercice 6

l)a. Uv=3x2+(-1)x4=6—-4=2
- 4 _>_2 —>_)__ _ —
b.On a a(_g) et b( 1 )donc a.b=-8-3=-11

c. W?=3>+(-1)?=9+1=10
d. ||| = V4 +16 =20
2)a.Ona R(7) et E(6)

4 -7
donc AC.AD =42 - 28 =14

2)etdi(/)

2—-55=-53

b.Ona E(
donc Eﬁfz

c.Ona @(:9

d. Ona DC (111) donc DC = VI ¥ 121 = V122

Corrigé Exercice 7

1)a.u.” = =54+ 6 =1 # 0 donc les vecteurs U et ¥ ne
sont pas orthogonaux.

b.U.w = —6 + 6 = 0 donc les vecteurs U et ¥ sont
orthogonaux.

10

2) a.Ona ﬁ(;g) et GH(5

b.Ona FG (__113) et HE (:i)donc FG.HE =3+52=55%0 = FG et HE ne sont pas orthogonaux

1) a. 3%.50 = 154.9 = 15 X (—4 — 6) = —15

—-20+6+5—-—4=-13

c2i-v= (27 = () eta+3w= 4
donc (2u — v). (u+3w)——99+72=—27

- —

b. uw+v.w=

2)a. Ona m(_zs) et W(ZL)

donc MA.MT = 14 — 20 = —6
b.Ona TH (") donc [TH|| = vI+1 =2
= @ne ﬂ?(g) donc TA? = 25 + 81 = 106

0

)

5) donc CB? = (=5)2 + (=9)2 = 25 + 81 = 106

a. Onab( )donca b=-24+24=0
Les vecteurs @ et b sont orthogonaux
b.onaPS( ) aPS=8-10=-2%0

Les vecteurs d et PS ne sont pas orthogonaux.

)donc EF.GH = —60+ 60 =0 = EF et GH sont orthogonaux

Corrigé Exercice 8

M

a. M=4

b. N = projeté de G sur (4]) voir figure

c. P = projeté de C sur (GI) voir figure

2
P

d.Q=E

\

e. R = G voir figure

=

f.S=FcarF € (IH)

g. T = projeté de [ sur (GH) voir figure




Corrigé Exercice 9
1) a. Soit d la longueur de la diagonale du carré de cété 1,ona: d?2=12+1? o d=+2

b. Alignés de sens opposés : AB.AC = -3 x5=—15
Alignés et de méme sens : CA.CB=5x8=40
Le projeté sur (AB) de D est 4, donc: AD.AB = AB.AB=32=9
Les vecteurs sont orthogonaux, donc BA.BE=0
(ou le projeté sur (BE) de A est B, donc : BA.BE = BB.BE = 0.BE = 0)

HG.BG =0 BE.HI =6x5 =30

FEHI =0 JE.F] = —3x8=-24 DAJE =0

AC.EF = —5x 8 = —40 AB.TF = 0 GE.GH = -3V2 x5V2=-15x2=—30
2)a. o C o H ol oC o H

b. BC? = AB? — AC? = 169% — 156% = 4225 = BC = /4225 =65
CH? =BC?—BH?=3600 = CH =60 etsimplementAH = AB — BH = 144

c.eAl.BC=0 e BH.AB = —BH X AB = —4225 eCHBA=0 ;

e I est le milieu de [AC] donc Al = IC = 123 = 78 donc IC.Al = IC x Al = 782 = 6 084

e AH.HB = AH X HB = 144 x 25 = 3 600 eHE.CH=0

eLe projeté de B sur (CH) est H donc CH.CB = CH? = 602 = 3600

e BC.AB = BH.AB = —25 X 169 = —4225 (ou BC.AB = BC.CB = —65% = —4225 aussi)

Corrigé Exercice 10
l)a.u.v=-2+3k U etV sontorthogonauxsi.v=0 © —-2+3k=0 & k =§
U et U sont orthogonaux pour k = %

b. 17(’2‘) et ﬁ(_kz)

Uv=k*—4 U et ¥ sontorthogonauxsiti.? =0 © k?—4=0 o k?=4
© k=2o0uk =-2 = 1uetV sontorthogonaux pour k € {—2;2}

C. ﬂ(Zk) et v (_k) u.v=-2k* -3 idetv sontorthogonauxsii.v =0 & —2k?-3=0 &

k? =— ; ce qui est impossible, car un carré est toujours positif...
donc les vecteurs U et ¥ ne peuvent jamais étre orthogonaux p

2)U.v=ab—ab = = U etV sont toujours orthogonaux

Corrigé Exercice 11

1) a. @+D)?=|[ull?+2u.v+||¥]|>? =32+2x%x5+2%2=23
b. @—7)2=|[E|? =283+ |B|?=9-10+4=3
c@+9).@-=-v)==|ul?-|I¥l|?=9—-4=5

2)a. (3U—28)2=9||@|I? - 1265+ 4|BI?=9+36+4%x2 =53
b. (4% —33).(@ +27) = 4|[E|> + 8%.7 — 384 —6||B|I2 =4+ 5% (-3) — 6 x 2 = —23

3)QU+ D). (U +2V) = 22Ul +4UV—DU+202=—-4—-8+2+10=0
Donc u et ¥ sont bien orthogonaux



