
Corrections Savoir Vps. 6 
 

 
 

Corrigé Exercice 6   
 

 

1)  a.   3𝑢⃗ . 5𝑣 = 15𝑢⃗ . 𝑣 = 15 × (−4 − 6) = −𝟏𝟓𝟎  

 b.   𝑢⃗ . 𝑤⃗⃗ + 𝑣 . 𝑤⃗⃗ = −20 + 6 + 5 − 4 = −𝟏𝟑    

c. 2𝑢⃗ − 𝑣 = (
−8 − 1
6 + 2

) = (
−9
8

) et 𝑢⃗ + 3𝑤⃗⃗ = (
11
9

) 

donc  (2𝑢⃗ − 𝑣 ). (𝑢⃗ + 3𝑤⃗⃗ ) = −99 + 72 = −𝟐𝟕 
  

2) a.  On a  𝑀𝐴⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗  (
2

−5
)  et  𝑀𝑇⃗⃗⃗⃗⃗⃗ (

7
4
)  

donc  𝑀𝐴⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗  .𝑀𝑇⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗ = 14 − 20 = −𝟔 

b. On a  𝑇𝐻⃗⃗ ⃗⃗  ⃗ (
−1
1

)  donc  ‖𝑇𝐻⃗⃗ ⃗⃗  ⃗‖ = √1 + 1 = √𝟐 

c.  On a  𝑇𝐴⃗⃗⃗⃗  ⃗ (
5
9
)  donc 𝑇𝐴⃗⃗⃗⃗  ⃗2 = 25 + 81 = 𝟏𝟎𝟔 

1) a.   𝑢⃗ . 𝑣 = 3 × 2 + (−1) × 4 = 6 − 4 = 𝟐         

b. On a  𝑎 (
4
−3

)  et  𝑏⃗ (
−2
1

) donc  𝑎 . 𝑏⃗ = −8 − 3 = −𝟏𝟏         

c.    𝑢⃗ 2 = 32 + (−1)2 = 9 + 1 = 𝟏𝟎        

d.   ‖𝑏⃗ ‖ = √4 + 16 = √𝟐𝟎 

 

2) a. On a  𝐴𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗ (
7
4
)  et  𝐴𝐷⃗⃗ ⃗⃗  ⃗ (

6
−7

)  

donc  𝐴𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗. 𝐴𝐷⃗⃗ ⃗⃗  ⃗ = 42 − 28 = 𝟏𝟒         
 

b. On a  𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ (
2

−5
)  et  𝐷𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗ (

1
11

)  

     donc  𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗. 𝐷𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 2 − 55 = −𝟓𝟑     
    

c. On a  𝐶𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ (
−5
−9

)  donc 𝐶𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗2 = (−5)2 + (−9)2 = 25 + 81 = 𝟏𝟎𝟔        

d.  On a  𝐷𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗ (
1
11

) donc  𝐷𝐶 = √1 + 121 = √𝟏𝟐𝟐 

 
 
Corrigé Exercice 7   
 a. On a 𝑏⃗ (

−3
12

) donc 𝑎 . 𝑏⃗ = −24 + 24 = 0 

Les vecteurs 𝒂⃗⃗  et 𝒃⃗⃗  sont  orthogonaux   
 

b. On a 𝑃𝑆⃗⃗ ⃗⃗  (
1

−5
)  𝑎 . 𝑃𝑆⃗⃗ ⃗⃗  = 8 − 10 = −2 ≠ 0 

Les vecteurs 𝑎  et 𝑃𝑆⃗⃗ ⃗⃗   ne sont pas orthogonaux. 

1) a. 𝑢⃗ . 𝑣 = −5 + 6 = 1 ≠ 0  donc les vecteurs 𝑢⃗  et 𝑣  ne 
sont pas orthogonaux. 
 

b. 𝑢⃗ . 𝑤⃗⃗ = −6 + 6 = 0  donc les vecteurs 𝑢⃗  et 𝑣  sont 
orthogonaux. 
 

 

2)  a. On a  𝐸𝐹⃗⃗⃗⃗  ⃗ (
−6
12

)  et  𝐺𝐻⃗⃗⃗⃗⃗⃗ (
10
5

)donc 𝐸𝐹⃗⃗⃗⃗  ⃗. 𝐺𝐻⃗⃗⃗⃗⃗⃗ = −60 + 60 = 0   ⇒  𝑬𝑭⃗⃗⃗⃗  ⃗ et  𝑮𝑯⃗⃗⃗⃗⃗⃗  sont orthogonaux  

     b. On a  𝐹𝐺⃗⃗⃗⃗  ⃗ (
−1
−13

)  et  𝐻𝐸⃗⃗⃗⃗⃗⃗ (
−3
−4

)donc 𝐹𝐺⃗⃗⃗⃗  ⃗. 𝐻𝐸⃗⃗⃗⃗⃗⃗ = 3 + 52 = 55 ≠ 0   ⇒  𝑭𝑮⃗⃗⃗⃗  ⃗ et 𝑯𝑬⃗⃗⃗⃗⃗⃗  ne sont pas orthogonaux  

 
 
Corrigé Exercice 8   
 
 

a.  𝑀 = 𝐴  

b.  𝑁 = projeté de 𝐺 sur (𝐴𝐽)  voir figure 

c. 𝑃 = projeté de 𝐶 sur (𝐺𝐼)  voir figure 

d. 𝑄 = 𝐸  

e.  𝑅 = 𝐺  voir figure 

f.  𝑆 = 𝐹 car 𝐹 ∈ (𝐼𝐻)   

g. 𝑇 = projeté de 𝐼 sur (𝐺𝐻)  voir figure 
 

 

×𝐴 

 

𝐵

× × 𝐶 

𝐸

× 

×
𝐷 
 

𝐹

× 

× 
𝐺 = 𝑹 

×
𝐻 

× 𝐼 

𝐽× 

𝑵      
× 

 
× 
𝑷 

𝑻 

   × 



Corrigé Exercice 9   
 

1) a. Soit 𝑑 la longueur de la diagonale du carré de côté 1, on a :  𝑑2 = 12 + 12   ⇔   𝑑 = √2 
 

b. Alignés de sens opposés :  𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗. 𝐴𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗ = −3 × 5 = −𝟏𝟓   

Alignés et de même sens :  𝐶𝐴⃗⃗⃗⃗  ⃗. 𝐶𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 5 × 8 = 𝟒𝟎   

Le projeté sur (𝐴𝐵) de 𝐷 est 𝐴, donc :  𝐴𝐷⃗⃗ ⃗⃗  ⃗. 𝐴𝐵⃗⃗ ⃗⃗  ⃗ = 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗. 𝐴𝐵⃗⃗ ⃗⃗  ⃗ = 32 = 𝟗 

Les vecteurs sont orthogonaux, donc 𝐵𝐴⃗⃗⃗⃗  ⃗. 𝐵𝐸⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝟎  

 (ou le projeté sur (𝐵𝐸) de 𝐴 est 𝐵, donc :  𝐵𝐴⃗⃗⃗⃗  ⃗. 𝐵𝐸⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝐵𝐵⃗⃗ ⃗⃗  ⃗. 𝐵𝐸⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 0⃗ . 𝐵𝐸⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝟎) 
 

𝐻𝐺⃗⃗⃗⃗⃗⃗ . 𝐵𝐺⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝟎    𝐵𝐸⃗⃗⃗⃗  ⃗. 𝐻𝐼⃗⃗ ⃗⃗  = 6 × 5 = 𝟑𝟎     

𝐹𝐸⃗⃗⃗⃗  ⃗. 𝐻𝐼⃗⃗ ⃗⃗  = 𝟎     𝐽𝐸⃗⃗⃗⃗ . 𝐹𝐽⃗⃗⃗⃗ = −3 × 8 = −𝟐𝟒   𝐷𝐴⃗⃗ ⃗⃗  ⃗. 𝐽𝐸⃗⃗⃗⃗ = 𝟎    

𝐴𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗. 𝐸𝐹⃗⃗⃗⃗  ⃗ = −5 × 8 = −𝟒𝟎  𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗. 𝐼𝐹⃗⃗⃗⃗ = 𝟎   𝐺𝐸⃗⃗⃗⃗  ⃗. 𝐺𝐻⃗⃗⃗⃗⃗⃗ = −3√2 × 5√2 = −15 × 2 = −𝟑𝟎  
 

 

2) a.  • 𝐶   • 𝐻  • 𝐼   • 𝐶   •  𝐻  
 

b. 𝐵𝐶2 = 𝐴𝐵2 − 𝐴𝐶2 = 1692 − 1562 = 4225 ⇒   𝐵𝐶 = √4225 = 𝟔𝟓 

 𝐶𝐻2 = 𝐵𝐶2 − 𝐵𝐻2 = 3600  ⇒   𝐶𝐻 = 𝟔𝟎    et simplement 𝐴𝐻 = 𝐴𝐵 − 𝐵𝐻 = 144 
 

c. • 𝐴𝐼⃗⃗⃗⃗ . 𝐵𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝟎            • 𝐵𝐻⃗⃗⃗⃗⃗⃗ . 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ = −𝐵𝐻 × 𝐴𝐵 = −𝟒𝟐𝟐𝟓                • 𝐶𝐻⃗⃗ ⃗⃗  ⃗. 𝐵𝐴⃗⃗ ⃗⃗  ⃗ = 𝟎   ;  

• 𝐼 est le milieu de [𝐴𝐶] donc 𝐴𝐼 = 𝐼𝐶 =
156

2
= 78  donc   𝐼𝐶⃗⃗⃗⃗ . 𝐴𝐼⃗⃗⃗⃗ = 𝐼𝐶 × 𝐴𝐼 = 782 = 6 084 

• 𝐴𝐻⃗⃗⃗⃗⃗⃗ . 𝐻𝐵⃗⃗⃗⃗⃗⃗ = 𝐴𝐻 × 𝐻𝐵 = 144 × 25 = 𝟑 𝟔𝟎𝟎      • 𝐻𝐵⃗⃗⃗⃗⃗⃗ . 𝐶𝐻⃗⃗ ⃗⃗  ⃗ = 𝟎   

•Le projeté de 𝐵 sur (𝐶𝐻) est 𝐻 donc  𝐶𝐻⃗⃗ ⃗⃗  ⃗. 𝐶𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝐶𝐻⃗⃗ ⃗⃗  ⃗2 = 602 = 3600 

• 𝐵𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗. 𝐴𝐵⃗⃗ ⃗⃗  ⃗ = 𝐵𝐻⃗⃗⃗⃗⃗⃗ . 𝐴𝐵⃗⃗ ⃗⃗  ⃗ = −25 × 169 = −4225    (ou 𝐵𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗. 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝐵𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗. 𝐶𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ = −652 = −4225   aussi) 
 
 

Corrigé Exercice 10   
 

1) a. 𝑢⃗ . 𝑣 = −𝟐 + 𝟑𝒌     𝑢⃗  et 𝑣   sont orthogonaux si 𝑢⃗ . 𝑣 = 0  ⇔  −2 + 3𝑘 = 0  ⇔   𝒌 =
𝟐

𝟑
 

  𝒖⃗⃗  et 𝒗⃗⃗   sont orthogonaux pour 𝒌 =
𝟑

𝟐
 

 

b.   𝑢⃗ (
𝑘
2
) et  𝑣 (

𝑘
−2

)  𝑢⃗ . 𝑣 = 𝒌𝟐 − 𝟒   𝑢⃗  et 𝑣   sont orthogonaux si 𝑢⃗ . 𝑣 = 0  ⇔  𝑘2 − 4 = 0  ⇔   𝑘2 = 4 

⇔ 𝑘 = 2 ou 𝑘 = −2  ⇒    𝒖⃗⃗  et 𝒗⃗⃗   sont orthogonaux pour 𝒌 ∈ {−𝟐; 𝟐} 
 

c.  𝑢⃗ (
2𝑘
−1

) et   𝑣 (
−𝑘
3

)  𝑢⃗ . 𝑣 = −𝟐𝒌𝟐 − 𝟑     𝑢⃗  et 𝑣   sont orthogonaux si 𝑢⃗ . 𝑣 = 0  ⇔  −2𝑘2 − 3 = 0  ⇔

  𝒌𝟐 = −
𝟑

𝟐
   ce qui est impossible, car un carré est toujours positif…  

donc les vecteurs 𝒖⃗⃗  et 𝒗⃗⃗   ne peuvent jamais être orthogonaux p 

 
2) 𝑢⃗ . 𝑣 = 𝑎𝑏 − 𝑎𝑏 = 𝟎   ⇒    𝒖⃗⃗  et 𝒗⃗⃗   sont toujours orthogonaux  
 
 

Corrigé Exercice 11   
 
1)  a.  (𝑢⃗ + 𝑣 )2 = ‖𝑢⃗ ‖2 + 2𝑢⃗ . 𝑣 + ‖𝑣 ‖2 = 32 + 2 × 5 + 22 = 𝟐𝟑 

     b.  (𝑢⃗ − 𝑣 )2 = ‖𝑢⃗ ‖2 − 2𝑢⃗ . 𝑣 + ‖𝑣 ‖2 = 9 − 10 + 4 = 𝟑    

     c. (𝑢⃗ + 𝑣 ). (𝑢⃗ − 𝑣 ) == ‖𝑢⃗ ‖2 − ‖𝑣 ‖2 = 9 − 4 = 𝟓 
 

2) a.   (3𝑢⃗ − 2𝑣 )2 = 9‖𝑢⃗ ‖2 − 12𝑢⃗ . 𝑣 + 4‖𝑣 ‖2 = 9 + 36 + 4 × 2 = 𝟓𝟑 

    b.   (4𝑢⃗ − 3𝑣 ). (𝑢⃗ + 2𝑣 ) = 4‖𝑢⃗ ‖2 + 8𝑢⃗ . 𝑣 − 3𝑣 . 𝑢⃗ − 6‖𝑣 ‖2 = 4 + 5 × (−3) − 6 × 2 = −𝟐𝟑 
 

3) (2𝑢⃗ + 𝑣 ). (−𝑢⃗ + 2𝑣 ) = −2𝑢⃗ 2 + 4𝑢⃗ . 𝑣 − 𝑣 . 𝑢⃗ + 2𝑣 2 = −4 − 8 + 2 + 10 = 0  
     Donc 𝑢⃗  et 𝑣   sont bien orthogonaux 


